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2"“ =2-2"> 2(2k+ l): 4k + 2. Es bleibt zuzeigen, daß4k+2 > 2(k +1)+1=Zk+ ‘

d. h. 4k + Z > 2k + 3, also 2k > 1 gilt. Diese Ungleichung ist für k g 3 selbstverständlich e

und somit der Induktionsschritt nachgewiesen. Mit Hilfe des Induktionsschlusses folgt die Beh- ‚

tung.

l—(0+1)x°+0~x°‘“‘0

4.6: Für n = 0 ist die Gleichung richtig: 20mx""’ = (l _ XV = [)(Indukr_fi
,,,=

anfang). Die Gleichung gelte nun für beliebiges fest gewähltes k g 0 (Induktionsannahme). Zu z:.g:._
k+l 1__k 2xk+1+k+1 k+2 k+l k

ist: Z nzx”"‘ = ¥*—;. Es gilt: Z mr""‘ = Z mx”‘“ + (k o l r."
m=0 Ü " X) „.=o m=0

= 1— (k :1 1_):*)2+ kxk“ + (k +1)“ z 1- (k + l)x" + /(c.l\:":‘:)—2(k +1)x"(1— x):

1- (k + 2M“ + (k + mm
= , w. Z. b. w.

5.1: 1. x = —(a + b) löst nach IV. (S. 39) die Gleichung (a + b) + x = 0. Ferner ist mi: r v _.

z —-anachIV.y= ——a4bun'dnachIII,3a+(b+y)=(a+l7)+y:a+(—a)=0. W
der Eindeutigkeit der Lösung muß y = x sein. 2. Aus der 2. abgeleiteten Regel der Beispiele .

folgt: (—a) + (-11) = —a — b. Die Regel folgt aus I.2. und 1.3. (S. 37).

5.2: z J5" > \/53'” > I,4l3"“: JE" < \/Ems < 1,423“;
.. _}__ __ _ ‚g _ .__‘_.

J5 «G? > \/2 ~/T17 >1,42 W-T4.

5.3:a)27=1-2‘+1»23 +0-22+1»2‘ + 1 -1°=LLOLL;53.625 = I -25 +1-:*Ao~:—"
+1-22+0~2* +1-2°+1-2* +o~2-1+1-2-3=LLoL0L.L0L
b) LL0L0.0L0=l~2“+1>23 +0-22+1-2‘ +0>2°+0<2“+1-2"‘ +0Az*3 =:6.::‘;
LOLLOLLLOLLLLLLLL = 1467984375.

5.4: (a2 + c2) (b2 + dz) — (ab + 2d)’ = 413a” — Zadbc + bzcz = (ad — bc)2 g 0.

5.5: Wir beweisen jede Ungleichung für sich. Nach Voraussetzung ist:
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< Zab Zab < J- 5 /— l l (u=a+b=H H=a+h= z1b=G =\a/:§?(a~.-b)=A .4:~ ‚

l
5.6: I. Induktionsanfang für n = 1: l + a < I: (l — a) > 0, 0 < u’ richtig, da a = 0.

II. Mit der Induktionsannahme ist für n = k: (l + a)" <
l

. III. Beide Seiten mit 1 ~ a > 0
1 — Im

l l l IV D
l—ka l—a<I—(/<+1)u' "e

Ungleichung gilt für 11 = k + 1 und somit für alle natürlichen n g l.

l
multiplizieren: (1 + a)"“ < 1 _ kg (1 + a) <

5.7: a) Fallunterscheidung: 1. Für x —— 3 > 0 folgt 4 < x, 2. x — 3 < 0 —> x < 3, insgesamt x < 3

x“: x_4 "’_x“ B'IdL512;.2-7x+s ’ 2(x_1)(x_i) ' 2(.\‘—x.)(.\'—_\-Z) (i „i.
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undx>4.b)z=
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