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schaften 1. und 2. von a, bzw. a*. Dann gilt also bei beliecbigem > 0 die Relationa —& < a, < a+ ¢
oder |a, — a| < efiirallen = N(¢), womit die Konvergenz der Folge {a,} gezeigt und die Behauptung
bewiesen ist.

10.23: Es geniigt, nur positive ¢ < 2 zu betrachten. Bildet man fir sie das Intervall I; = (1 — ¢, 1),
so gilt sowohl I, < M als auch I, < Ug(1). Daher ist (10.34) fiir alle & € I, erfiillt.
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10.24: Da der Faktor 1 + (—1)" beschrinkt bleibt und der zweite Faktor die Glieder einer

Nullfolge bilden, konvergiert {a,} gegen Null. Obwohl unendlich viele Glleder der Folge {a,} selbst
Null sind, ist der Grenzwert Null dennoch Haufungspunkt der gegebenen Folge, denn gleichzeitig
sind unendlich viele ihrer Glieder (ndmlich a5y, k = 1, 2, ...) verschieden vom Grenzwert.

Fiir die Folge {b,} kann man nicht so einfach wie fiir die Folge {a,} auf Konvergenz schliefen.
Deshalb untersuchen wir zunéchst, ob {b,} iiberhaupt beschrinkt ist. Es ergibt sich hierbei
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|byl £ 2———=8 —— < 8. (L.10.2)
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Also ist {b,} beschrinkt, folglich existieren b, und b*. Zu ihrer Ermittlung werden zunichst solche
Teilfolgen von {b,} betrachtet, fir die der Faktor 1 + (—1)" eine einfache Form annimmt. Das ist
fir {bax} < {ba}und {byx_} < {b,} der Fall (k = 1,2, ...). Tatsichlich, fiir sie erhiilt man
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b= [l + (=DM —5—=——F— baw. by, =[1+ (=1 ;]_T =0,

woraus l|m by = 8 und hm bu 1 = 0 folgt. Wegen (L.10.2) konnen wir aber auch gleichzeitig
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schluBfoIgern daB b* = 8 gllt In gleicher Weise folgt aus b, = [1 + (—l)"] >0 die

Relation b, = 0. Nun tberpriift man leicht, daB von den beiden Werten b, und b* nur letzterer
auch Haufungspunkt der Folge {b,} ist.
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10.25: Mit x,,3 = X, — E n=0,1,2,..., ergibt sich
196 200
- 105 106 2 1,414286 e 1,414214
ST w70 : 27 13860 T :

]



