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x e R‘ gültig sind. Hier sei folgende Auswahl dieser Beziehungen genannt:

sinh x cosh x
cosh“ x —— sinh’ x = l, = tanh x. _ = coth x,

cosh x sinh x

' h - ’ ' h2 1tanhx=—%—‚ cothx=fli.
\/smh‘ x + l Smh X

cosh (x, i x2) = cosh x1 cosh x2 i sinh x, sinh x3,

tanh x1 i tanh x,
‘am ‘*1 l“ *2) =’

_ I 2

sinh 2x = 2 sinh x cosh x,

. 2 tanh x
cosh 2x 2 sinhz x + cosh’ x, tanh 2x :,

l h’
coth 2x =.

Die Bilder 9.1321 und 9.13b zeigen die Graphen der hyperbolisehen Funktionen. Aus
ihnen kann man auch Vorstellungen über das Monotonie- und Krümmungsverhalten
dieser Funktionen gewinnen.

y- mm x

‚ y= arm/m i

/|I:/‚Y‘üfC/7fh ‚v

\

Bild 9.136 Bild. 913b
Hyperbelfunktionen mit Umkehrfunklioncn (Areafunktionen)

4. Areafunkrianen

y = arsinhx mit arsinhx : In (x + V".\'2 + I). .‘re(—oo, +‘:/3),

y = arcoshx mit arcoshx : In (x + „v/xl — l). xe [1, +00),

‚ 1 l .'y=artanhx mit artanhx=3ln l t t , xe(—l, I), (958)

. I x+ly=arc0Ihx mit 8I‘C0IhX=31I1 x _1, xe(—oo. —l)U(l.+0o).

Gelesen werden diese Funktionen als hyperbolischer Areasiitus, Areakosinus. Area-
tangens und Areakotangens. Sie stellen die Umkehrfttnktionen der hyperbolischen
Funktionen dar und ergeben sich in der üblichen Weise. So erhält man z. B. nach
Multiplikation von _1' 2 sinh x = {r (e“ — e“) mit 2 e‘ die in e" quadratische Glei-
J Siebe! u, 1L, Slacheinutik


